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Ekvivalenssiluokka

Maaritelma. Olkoon~ joukonA ekvivalenssirelaatio. Kunkin alkicec A kanssa ekvivalentit alkiot muodostavat
joukonA osajoukon. Taté joukkoa sanotaan alkéoekvivalenssiluokakshlkion a ekvivalenssiluokasta kaytetaan
merkinta&a) ja se on siis

[a={beA|b~a}.

Alkiota a sanotaan ekvivalenssiluokéaj edustajaksi.

Jokainen ekvivalenssiluokka muodostuu keskendan ekvivalenteista alkioista, toisin sanoemjalki@tiuluvat
samaan ekvivalenssiluokkaan jos ja vaingos b. Nimittdin, josa ~ b niin a € [b] ja ekvivalenssirelation reflek-
siivisyyden (E1) perusteellac [b]. Kdantaen, jos ja b kuuluvat johonkin ekvivalenssiluokkadt], niin a~ cja
b ~ c; ekvivalenssirelaation symmetrisyydesta (E2) ja transitiivisuudesta (E3) seuraa;-dbté

Lause. Jos~ on joukonA ekvivalenssirelaatio, niid voidaan esittaa erillisten ekvivalenssiluokkien unionina:

A=Ja ([@n[d]=0 VvaadeD, a#a),

acD

missaD on joukonA osajoukko, joka siséltéd yhden alkion jokaisesta ekvivalenssiluokasta. JoDldenzotaan
ekvivalenssiluokkieredustajistoksi.

Todistus. Edella esitetyn perusteella on selvaa, ettéa joukkmidaan esittaa ekvivalenssiluokkien unionina. Viela
pitda osoittaa, etta josja & eivét ole ekvivalentteja, niin ekvivalenssiluoki@j ja [@] leikkaus on tyhja joukko.
Tehd&an vastaoletus, etté leikkdals) [@] siséltaisi jonkin alkiorb. Silloin b ~ ajab ~ &. Ekvivalenssirelaation
ominaisuuksien E2 ja E3 perusteefla- a'. Koskaa ja @ kuuluvat edustajistoon pitaa niiden olla yhta suuret,
mutta tdma on ristiriidassa oletuksen kangsa.

Jos joukkoA on erillisten epatyhjien osajoukkojensa unioni, sanotaan, ettd ndma osajoukot muodostavat joukon
A partition (eli osituksei Talléin edellinen lause voidaan muotoilla seuraavakis joukossa A on maaritelty
ekvivalenssirelaation, niin ekvivalenssiluokat muodostavat joukon A partition.

Kaikkien ekvivalenssiluokkien joukkoa sanotaan joukoosamaara- tai tekijajoukokssitd merkita&n symbolilla
A/ ~; siis
A/ ~={[al|ac A} ={[a]|acD}.
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