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Alikunta

Maédritelma. Olkoon(K,+,) kunta jaF C K. Kolmikko (F,+,-) on kunnarK alikunta, jos (F,+,-) on kunta.
Jos(F, +,-) on kunnan(K, +,-) alikunta, niin(F,+) on ryhman(K, +) aliryhmé ja(F \ {Oc },-) on ryhman(K\
{Or},-) alirynma. Tasta seuraa, etté kuntiefa F nolla-alkiot ja ykkdsalkiot ovat samat.

Lause. (Alikuntakriteeri) Olkoon(K, +, -) kunta jaF C K. Kolmikko (F,+,-) on kunnarK alikunta jos ja vain jos
seuraavat ehdot toteutuvat:

AK1. Joukossd on vahintaan kaksi alkiota,
AK2. a—beF kaikillaa,beF,
AK3. %‘ € F kaikillaa,b e F, b # O«.

Todistus. Oletetaan ensin, ett@,+,-) on kunnan(K, +,) alikunta. Kuten ennen lausetta todettiin @ +) on
ryhméan(K,+) aliryhmd. Taten Q € F ja aliryhmakriteerin perusteella kaikileb € F ona— b € F. Vastaavasti
(F\{Or}.") on ryhman(K \ {Ogr},-) aliryhmé, joten k € F jaab 1 =2 € F.

Oletetaan kaantéen, ettd ehdot AK1-AK3 ovat voimassa. Ehtojen AK1 ja AK2 néfala) on ryhméan(K,+)
aliryhma. Vastaavasti ehtojen AK1 ja AK3 nojallg \ {Or },-) on ryhman(K\ {Ok },-) aliryhma. Koska liséksi
joukon F alkiot kunnanK alkioina toteuttavat distributiivilait, pitdd vaite paikkansa sivun Kunta toteamuksen
perusteellal]

Lause. Olkoon(K,+,-) kunta jal jokin indeksijoukko. JogK;,+,-) on kunnarK alikunta kaikillai € I, niin

(o)

Todistus. Kaikkiin kunnanK alikuntiin siséltyvat alkiot % ja O«, tdten ne sisaltyvat alikuntien leikkaukseen. Jos
a,b e Nig Ki, niin a,b e K kaikillai € I. Tatena—b € K; ja% eK;kaikillai 1. Siisa—be N Kijad € Nic Ki.
Véite seuraa alikuntakriteerista.

on kunnarK alikunta.
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