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Eukleideen algoritmi

Kahden kokonaisluvua ja b, joista molemmat eivét ole nollia, suurin yhteinen tekij&ayb) saadaan lasketuksi
Eukleideen algoritmillaSiina sovelletaan jakoalgoritmia toistuvasti. Oletetaan nyt eg.

a = Qqib+rg, 0 < rn < |b

b = quri+t+ry, 0 < rp < |rqf

ri. = 0oara+rs, 0 < rz < |rg
-2 = Onln-1-+"n, 0 < r < |
-1 = Ont1rn(40).

Jakaminen paattyy, koska jakojaannokset muodostavat aidosti vdhenevan jonon positiivisia kokonaislukuja. Osoi-
tetaan, etta viimeinen jakojadnngs(> 0) on haettu suurin yhteinen tekija:

rn = syt(ab).

Koskarp | ra—1, niin vimeisté edellisen yhtalon mukaan mygs| rp_2. Jatkamalla yhtéloketjussa ylospain néh-
daan, ettdl, |ajarn | b. Jos luvuillaaja b on yhteinen tekij&, niin ensimmaisen yhtalon mukaanri, vastaavasti
toisen yhtélén mukaaa| r,. Jatkamalla néin loppuun saakka néhdaén,eittd. Taten lukur, on lukujenajab
yhteisista tekijoista suurin.

Eukleideen algoritmi antaa myds erdat sellaiset luvia v, joilla r, = ua+ vb. Naiden lukujen loytamiseksi
kaydaan yhtaloketjua lavitse alhaalta ylospain samalla sijoittaen eliminoidenrjuyqut,_»,..., o, ri.
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