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Vektoriavaruuden kannasta

Lause. Jokaisella aarellisesti generoidulla vektoriavaruud®lar, -) on kanta. Tarkemmin, j0g = L(Xy, ..., X,)
niin joukon 4 = {Xy, ..., X%y} jokin osajoukko on vektoriavaruuden kanta.

Todistus. Jos 4 on lineaarisesti riippumaton, niin se itse on kanta. .4oen lineaarisesti rippuva, niin sivun
Lineaarinen riippuvuus lauseen mukaan jokin jouk®ivektoreistaX; voidaan esittdd muiden joukon vektorien
lineaarikombinaationa. Voidaan olettaa, etta

Xy =apXo+ - +anXn.

KoskaV = L(Xi,..., %), niin sijoittamalla tdh&én vektoriX; paikalle edelld saatu lauseke huomataan,\étté

L0, Xa)-

Jos nyt4\ {X;} on lineaarisesti riippumaton, on se etsitty kanta. Muussa tapauksessa voidaan toistaa edella esi-
tetty paattely joukkoord \ {X;} ja I6yt&a néin pienempi osajoukko, joka generoi vektoriavaru@des, -). Pois-

tamalla joukostad nollavektorit ja toteuttamalla edelld esitettyd paattelya kunnes lopulta I6ydetaan lineaarisesti
riippumaton joukonq osajoukko saadaan vektoriavaruud®n, -) kanta. Jos kaikki vektorit ovat nollavektorei-

ta, niinV = {0} ja sen kanta on tyhja joukko, joka on joukghosajoukko. Muussa tapauksessa prosessi paattyy
viimeistaan silloin, kun jéljella on enaé yksi vektogi(silloin V = L(X) ja {X} on haettu kanta}]
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