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Huomioita normaaleista aliryhmista ja homomorfismista

Lause. Olkoon f : (G,*) — (G',e) ryhmahomomorfismi. JOdN, x) < (G, *), niin (f(N),e) < (f(G),e).

Todistus. Ryhmien homomorfia -sivun lauseen perusteella( 6(N),e) < (f(G),e). Vield pitdd todistaa, etté
kaikillab € f(G)jaye f(N)onbeyeb~1 c f(N). On olemassa sellaisate Gjax < N, ettdb= f(a) jay = f(x).
Silloin

beyeb ™l =f(a)e f(x)e f(b 1) = f(axxxal).

Koska aliryhm&N, *) on normaali, niiraxx+a -t € N. Tatenf (axxsa 1) € f(N). O

Lause. Olkoon f : (G,*) — (G, e) ryhm&homorfismi. Silloir(ker(f),*) < (G, ).

Todistus. Sivun Homomorfismin ydin ja kuva ensimmaisen lauseen perustgeligf ), x) on ryhman(G, x) ali-
ryhma.

Olkoon€ ryhméan(G', e) neutraalialkio ja oletetaan, etée G jax € ker(f). Nyt
flaxxxa ) =f(a)ef(x)ef(at)=f(a)ef(a) =¥,

jotenaxxxa~! € ker(f) ja normaalisuuskriteerin nojalier( f),*) on normaali]
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