
Napakoordinaattiesitys

Kompleksilukuz= x+ iy voidaan ajatella xy-tason pisteeksi(x,y). Itseisarvor = |z| on pisteen
etäisyys origosta. Origosta pisteeseen osoittavan janan suuntakulma x-akseliin nähden (napa-
kulma) olkoonϕ. Tämä on positiivinen tai negatiivinen sen mukaan, kierretäänkö positiiviseen
tai negatiiviseen kiertosuuntaan. Luontevaa (joskaan ei välttämätöntä) on rajoittaa suuntakulma
väliin −π < ϕ≤ π.

Tällöin kompleksiluvulle saadaannapakoordinaattiesitysz= r(cosϕ+ i sinϕ).

z= x+ iy

x = r cosϕ

y = r sinϕ
r = |z|

ϕ = argz reaaliakseli

imaginaariakseli

Suorakulmaisten ja napakoordinaattien väliset yhteydet ovat

{
x = r cosϕ
y = r sinϕ

ja





r =
√

x2 +y2

tanϕ =
y
x

.

Viimeinen yhtälö voidaan kirjoittaa muotoonϕ = arctan(y/x) vain, josx > 0. Josx < 0, on saa-
tua arvoa korjattava jaksotermilläπ (lisättävä tai vähennettävä), jotta päästään oikeaan xy-tason
neljännekseen.

Kompleksiluvun itseisarvoa kutsutaan myösmoduuliksija napakulmaaargumentiksi; merkinnät
r = modz (= |z|), ϕ = argz.
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