Yhtaloita ja epayhtaldita

Kompleksilukujen summan liittoluku voidaan muodostaa termeittain, tulon vastaavasti tekijoit-
tain:
atn=un+2, A“L=u2.
Huomionarvoisia yhtéldita ovat myos seuraavat:
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Itseisarvon suhde laskutoimituksiin on samanlainen kuin reaaliluvuilla:
21| = |z1]| 22, z1+ 2| < |z| +|22].

Kertolaskun tapauksessa kyseessé on siis yhtalo, yhteenlaskun tapauksessa epayhtalo. Jalkim-
mainen on oikeastaan osa pidempaa epayhtéloketjulginsioepayhtal6a

22| = |z|| < |2+ 2| < |z1] + 22|

Yhtaldiden todistukset ovat varsin suoraviivaisia laskuja, kun kompleksiluvut kirjoitetaan
reaali- ja imaginaariosansa avulla, so. muoteenx+iy. Kolmioepayhtalon tapauksessa tyota
on hieman enemman:

Koskaz+z=2x=2Rezja|Rez = |X| < /X2 +Yy? = |2 kaikilla kompleksiluvuillaz, on

2n+2°=(21+2)(21+2) =17+ 212+ 227+ 22
= |z1)* + 2Rez122) + | 22|
<|al*+2zl|z|+ |z = (z| +|2))%
> |zl - 2a||z| + |2/ = (|a] - |2))%
mista seuraakin
121+ 2| < |z1] + ],
12+ 22| > [|za] = |z2]]-
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