
Algebran peruslause

Kompleksikertoimiseksi polynomiksikutsutaan lauseketta

p(z) =
n

∑
k=0

akz
k,

missä kertoimetak ovat kompleksilukuja. Muuttujaz on luonnollisinta ajatella kompleksiseksi.
Kyseessä on siten funktioC→ C.

Vastaavasti puhutaanreaalikertoimisesta polynomista, jos kertoimetak ovat reaalilukuja. Re-
aalikertoiminen polynomi on kompleksikertoimisen erikoistapaus, ts. jokaista reaalikertoimista
polynomia voidaan ajatella myös kompleksikertoimisena. Muuttujaz voidaan tällöin ajatella
joko reaaliseksi tai kompleksiseksi: kyseessä on funktioR→ R taiC→ C.

Josan 6= 0, on polynominastelukudegp = n.

Algebran peruslauseenmukaan jokaisella vähintään ensimmäistä astetta olevalla kompleksi-
kertoimisella polynomillap on ainakin yksi (reaalinen tai kompleksinen) nollakohta, so. on
olemassaz1 siten, ettäp(z1) = 0.

Algebran peruslause ei päde reaalialueella: esimerkiksi polynomillaz2 +1 ei ole lainkaan nol-
lakohtia reaalilukujoukossaR. Kompleksilukujoukko onkin siinä mielessä reaalilukuja täydel-
lisempi, että algebran peruslause saa yksinkertaisen muodon.

Algebran peruslause on luonnollisinta todistaa kompleksifunktioiden teorian pohjalta.
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