Reaalikertoimisen polynomin nollakohdat

Olkoon 7y reaalikertoimisen polynomip(z) = zﬂzoakzk kompleksinen nollakohta. Talléin on

p)=0 el S a#=0

Siirtymalla puolittain liittolukuihin saadaan

koska summan ja tulon liittoluvut voidaan muodostaa termeitttain ja tekijoittain. Polynomin
reaalikertoimisuuden takia tAmé& saa muodon

ts. p(zo) = 0.
Siis:
Jos reaalikertoimisella polynomilla on nollakohtana kompleksilagumyds liittolukuzg on

polynomin nollakohta. Reaalikertoimisen polynomin kompleksiset juuret esiintyvat aina talla
tavoin pareittain.

Téallaisessa tapauksessa polynomin esityksessd ensimmaisen asteen tekijéiden avulla on tekijat
Z— 2y jaz— zy. Naiden tulo on
(2—20)(z—20) = 2 — (20+ 20) + 2070 = 2 — (ReZo)z+ |70],
mik& on reaalikertoiminen toisen asteen tekija.
Siis:
Reaalikertoiminen polynomi voidaan aina jakaa enintdén toista astetta oleviin reaalikertoimi-

siin tekijoihin. Reaalisia nollakohtia vastaavat ensimmaisen asteen tekijat, nollakohtina olevia
liittolukupareja vastaavat toisen asteen tekijat.
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