Esimerkki polynomin tekijoihin jaosta

Esimerkki 1. Yhtalostéz* = 1 seuraa? = 1ja 7> = —1 ja ndistd edelleen yhtalén juumt= 1,
2 = —1, 23 =1 jazz = —i. PolynominZ* — 1 nollakohdat ovat sited, —1, i ja —i, jolloin se
voidaan jakaa ensiasteisiin tekijoihin seuraavasti:

Z—1=(z-1)(z+1)(z—i)(z+]).

Kahden viimeisen tekijan tulo on reaalikertoiminen toisen asteen polynomi, jolloin paastaan
reaalikertoimiseen tekijéihin jakoon:

—1=(z-1)(z+1)(Z+1).

Esimerkki 2. PolynominZ® 4 64 nollakohdat eli juureny—64 kaikki arvot ovat
z71=V3+i, =2, z3=-—V3+i,
z=—V3-i, zz=-2i, zg=+V3-Ii.
Tassa oy =23, s =2 jazs = 21.

Polynomin jako ensimmaisen asteen tekijoihin on kompleksikertoiminen:

P+64=(z—2)(z-2)(z-2)(2-2)(z2—23)(z— ).
Kun tekijat yhdistetddn pareittain, saadaan

(z—21)(z—71) = 2 — 232+ 4,
(z—2)(z2—2) =2 +4,
(z—23)(z— 23) = 22+ 2V/32+ 4,

jolloin saadaan jako reaalikertoimisiin toisen asteen tekijoihin:

D4+ 64= (2 +4)(Z+2V3z+4)(Z - 2V3z+4).
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